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., Parcurgand aceasta lectie
cu rabdare s1 cu interes, vel

_da dovada de reusita in ceea ®
ce priveste intelegerea, Competente generale:
asimilarea si apfgﬁmdarea 1. Identificarea unor date, marimi si relatii

: : matematice, in contextul in care acestea
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apar;

2. Prelucrarea unor date matematice de tip
Mault succes! cantitativ, calitativ, structural, cuprinse in
diverse surse informationale;

3. Utilizarea conceptelor si a algoritmilor
specifici in diverse contexte matematice;

4. Exprimarea in limbajul specific
matematicii a informatiilor, concluziilor si
demersurilor de rezolvare pentru o situatie
data;

5. Analizarea caracteristicilor matematice ale
unei situatii date;

6. Modelareca matematica a unei situatii date,
prin integrarea achizitiilor din diferite

domenii.
Competente specifice: Obiective operationale derivate din
1.1 Identificarea numerelor naturale in contexte competentele specifice:
variate; 1. Cunoasterea notiunilor de divizor, multiplu al

unui numar natural;
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3.1 Utilizarea regulilor de calcul pentru 2. Folosirea corecta a relatiei de divizibilitate si

efectuarea operatiilor cu numere naturale si terminologia aferenta;

divizibilitate; 3. Aplicarea operatiei de impartire pentru a stabili
5.1 Analizarea unor situatii date in care intervin daca un numar natural a, este divizibil cu

numere naturale pentru a estima sau pentru a numadrul natural nenul b.

verifica validitatea unor calcule.
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NOTIUNEA DE DIVIZOR, NOTIUNEA DE MULTIPLY
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Un numdr natural o se divide cu un numdr natural b, dacd existd un numdr
natural ¢ astfel incdta=b +¢.

Spunem cd b este divizor al lui g, lar a este multiplu al lui b,

@tﬂl’ 27 se divide cu 3 pentru cli 27 =3 -9 '” i
3 este divizor al lui 27, iar 27 este muliplu al Iui 3.

15 se divide cu S pentrucd 5= 5 -3
] 5 este divizor al lul 15, lar 15 este multiplu al lui 5.

0}\ Cand un numdr divide un alt numdr sau ;
tolosim notatille: | si citim divide pe




¥ o

Tk

Y

CALCUL CU NUMERE NATURALE, DNIZEILITATEA

lEE Din teorema Impdrtirk cu rest »» Dacd b » 0, atunci b
divide pe a dacd ¢! numal dacd o se Imparte exact la b

M 2015, ctm 20 este dvizibl cu §
~ 520, ctim § divide pe 20

Agadar, 5 este divizorul lui 20, lar 20 este un multipl ol lui §

NTOXTE | Cang un num nu divide un ot numr s0u un numd ny
< este gl cu ot numdr, folosim notatile: g1 citim ny
divide pe  sau/sl citim nu este dvizibll cu...
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sau notdim 2043 §i citim 20 nu este
divizibl cu 3
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Proprietdti le relotiel de divizibilate
1. Oricare or 1 numdrul natural o, atuncia | a

515

2 Oricare ar i numdrul natural o, atuncial0 gl 114

510,115




3. Oricare ar fi a §i b doud numere naturale,ala+bgibla«b (adicd produsul a doud
numere naturale este divizibil cu fiecare factor al produsului)
515k, k numdr natural (5157 8i7157)
( 4. Oricare ar fi numerele naturale a i b, dacialbgibla,atuncia=b
9lu siul9, atunciu=9

Dintre divizorii unul numdr, 18I el insusi se numesc divizori Impropril, lar cellalti (dacd
existd) se numesc divizori proprii

Q = 15i 12 sunt divizori improprii ai numdrului

12, lar 2,3, 4, 6 sunt divizori propril

! Un numdr natural nenul se numeste numdr prim dacd are exact 2 divizori: pe 1
$i pe el insusi

0=

Numere prime sunt 2, 3,5, 7, 11....

EXERCITII REZOLVATE:

1. Scrieti cel mai mic numar natural care are:
a) exact 2 divizori; b) exact 3divizori; ¢) exact 4 divizori.

Solutie:




a)2, b4, c)e.
2. Calculati suma divizorilor proprii ai numarului 36.

Solutie: Divizorii proprii ai numarului 36 sunt: 2, 3,4, 6,9, 12, 18.
Suma este: 54.

3. Fie & = abc + bac + cab un numar natural. Demonstrati ca = este
multiplu de 111.

Solutie:

abc = 100a + 10b + ¢

bac = 100b+ 10a + ¢

cab = 100c + 10a + b

Adundm cele trei relatii si obtinem suma: = 111a + 1116+ 111c

Asadar, obtinem rezultatul z = 111 (a + b + c), care este un multiplu de 111.



CALCUL CU NUNERE NATURALE. DMZIBILITATEA

‘ Un numdr care nu e prim se numeste numdr compus.

- ’#ﬁ;\etde 4,9,10, 12, 20 sunt numere
compuse, pentru ¢d toate au mai mult de 0 8! 1 nu sunt numere prime, dar nici
doi divizori. compuse

3. Oricare ar fi a i b doud numere naturale, ala+ b sibla- b (adicd produsul a doud
numere naturale este divizibil cu fiecare factor al produsului) [

5| 5k, k numdr natural ( 5157 §i 7157 ) |
" l 4. Oricare ar fi numerele naturale a gib, dacdalb sibla, atuncia = b. f
9lu siul9,atunciu=9

Dintre divizorli unui numdr, 13i el insusi se numesc divizori impropril, lar ceilalti (dacd
existd) se numesc divizor proprii.

@ ~=""1gi 12 sunt divizori improprii ai numdrului
; 12, lar 2, 3, 4, 6 sunt divizori proprii.
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1 Un numdr natural nenul se numeste numdr prim dacd are exact 2 divizori: pe 1
si pe el insusi.

I oo H—

Mumere prime sunt 2, 3,5, 7, 11....
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In matematicagp, ciurul lui Eratostene este un algoritmg simplu si vechi de

descoperire a tuturor numerelor prime@ pana la un intreg@® specificat. Este
predecesorul algoritmului modern ciurul lui Atking, un algoritm mai rapid dar
mai complex. A fost creat de Eratostene@, un matematician@® din Grecia antica
D,
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Parcurge urmatorul joc pentru a te
verifica asupra notiunilor invatate!
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Click aici pentru a incepe...® Pentru a continua sa te verifici, click
aici @

Aplica ce ai invatat despre
divizori si multipli in acest test
pentru ati consolida cunostintele!

Dintre numerele de mai jos care sunt divizori a lui 32?

Intrebare cu mai multe variante de raspuns.

[]s
112
]2
114

Este corecta afirmatia: "Oricare numar natural are ca divizori pe 1 si pe el insusi”
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Care numar, din lista de mai jos, nu poate fi divizorul unui alt numar?

(]2
[Jo
[]5

Care dintre numerele de mai jos este multiplul lui 3 mai mic decat 11 si divizor al
numarului 12?

(6
[]a
[Jo

Fiind date numerele 12, 36, si 25, alege numarul care nu este divizibil cu 6.

[]25
[]12
[]36

Cati divizori naturali are numarul 4?

[]4
13
(]2

Care este suma divizorilor improprii ai numarului 12?

[]18
[]31
[]13



Care este suma divizorilor lui 8 mai mici decat 28?

[]44
[]40
[]32

Cel mai mic numar prim este numarul
L1
(]2
]3

Divizorii proprii ai numarului 36 sunt:
12,346,918
[12,3,4,6,912,18

[]2,3,4,6,18,12,36



